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Ikmark Let G^=蚝+1．^wit}l尼≥2 and bipartition(y，U)，where yI=盂+1 and UI=后．Clearly，G^is

a后一connected non—hamiltonian graph with y(G％)I=2后+1．And we haVe厶+l(Gf)=厶+1(G^)={y}，n(y)

=I y(G^)I，andⅣi￡l；薹囊；高辇≯1．髫《_主l窆s|篓；≮i；一；醅-{=；|蠢薹§w荪r引I，*u；
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羞薹||嚣!疆j 骘鞘馨薹蔓notzero． Lemma 6

(1)盯6(群，x)≤6(I如I一1一，U(Ⅳf(x)n如)I)；(2)If

c[石l，z2)∈c[石’。，秽’t+1]isacx-segment，then盯6(c[zl，z2)，x)≤6+I c[zI，二2)I，an

d矿6(C[zl，乞)，x)=6(Ic[zI，之)J—1)<6+J c[zl，乞)I，when c[zl，z2)is a simple(IY。segment．

Proof Note that 6·：min{．j}，堑爿坐}≥6．
(1 )By Lemma 2，磁∈|so(X)uSl(X)，aJld巧nⅣ0(x)=∥o}．卟us by Lemma 5(1)，we haVe

盯6 (如，x)=6(I磁l—I酶nⅣo(x)I～，旦(Ⅳj(x)n磁)I)

≤6(I磁l一1～，U(Ⅳf(x)n硌)I)，

so (1)holds．

(2 )By Lemma 4，we may assume c(zl，彳：+)=Ⅳ(z’。)n c[zI，z2)，and c(石l，z’1)∈s1(x)．Let形7=
c( z1，彳’1)，I形’I=^’，形=c[z’I，彳2)={埘I，钾2，⋯，训^}，(训l，埘2，⋯，训^occur on C in me order of their indi-

i，

ces)，and叶∈sif(x)．Thus
there exist戈’口fJ)，石79妒，⋯，省’qj：；『)(‘≥1)such t}la‘叶∈。U】Ⅳ(戈’qf力)·By

Lemma 4，

(f≥)g⋯>q∥>⋯>q≯>g：2’>g{2’>⋯>q孑’>⋯>gP>g∥>⋯>qg’(>o，
忌≥)样：。>⋯>∥>⋯>q}J1)>g{^)>⋯>90’，

l C(彳I，z2)n J7、r(‰)l≤1，and训^∈Ⅳ(石o)if C(z1，。2)nⅣ(‰)I=1．Set九1=l形n S1(X)I，and

^2=九一^1．Thus C[zl，z2)I =^’+九+l=九’+^1+^2+1，and^2≤蠡．

Note that c[三I，z2)is a simple cx—segment if and only if^2=0．Thus if C[zl，z2)is a simple(2x‘segment，

then by Lemma 5(1)，

盯6(C[z。，z2)，x)=6(^’+^。)=6 c(彳l，z2)I=6(1 C[石。，彳2)I一1)．

Therefore we may assume出at C[彳1，乞)is not a simple Cx一8egmem，so是≠O。

zr半≥后，then by Lemma 5，it is not dimcult to see tllat
盯6(c[z1，z2)，x)≤五^2+6(^l+^’)+6≤忌(^2+^l+^7+1)=后I c[z1，彳2)1．

Ⅱ半 <尼，then by Lemma 5，it is not dimcult to see that
矿。(c[z。，彳：)，x)≤(^(6—1)+6+_|})+6矗’=6^’+(^+1)(6—1+等{{)

≤至鱼掣(^+危，+1)≤尘鱼掣I c[z。，三：)l，
Thus(2)holds．

Le咖a 7 盯6(X)≤6+(n(X)一1)．
Proof consider x={龙’o，髫’l，⋯，戈’I}and以=U|c[z’￡，秽’‘+1]．For f∈{1，2，⋯，后}，partition

c[戈7，，移’⋯]＼，U(Ⅳf(x)ncⅣ。，移’⋯])into s。似-segIIlents

c[彳：i)，z∽，c[z{：)，彳2)，⋯，c嘣r，彳器)．
Bv Lemma 6．we have

5f

盯。(c[x7；，秽’。。]，x)=∑盯。(c[毒“，劣’)，x)
』=l
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